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点拨 数学有数
点评： 本题考查了抽象函数的性质及具体运算，

代换的思想方法； 在判断命题时， 不仅可以利用特例来
感受命题的真假， 还可以通过有效的严谨推理来判断．
其实， 本题是必修1 （人教版） 第45页第6题的改造题：

（必修1（人教版）第45页第6题）证明：（1）若f(x)=

ax+b，则f( x1+x22 )= f(x1)+f(x2)
2 ；

（2）若g(x)=x2+ax+b,则g( x1+x22 )≤ g(x1)+g(x2)
2 .

例3． （2012年高考江苏卷17题） 如图， 建立平
面直角坐标系xOy，x轴在地平面上，y轴垂直于地平面，
单位长度为1千米．某炮位于坐标原点．已知炮弹发射后

的轨迹在方程y=kx- 1
20 (1+k2)x2(k>0)表示的曲线上，其

中k与发射方向有关．炮的射程是指炮弹落地点的横坐
标．

（1） 求炮的最大射程；
（2） 设在第一象限有一飞行物 （忽略其大小），

其飞行高度为3.2千米， 试问它的横坐标a不超过多少
时， 炮弹可以击中它？ 请说明理由．

解析：（1） 在y=kx- 1
20 (1+k2)x2(k>0)中， 令y=0，

得kx- 1
20 (1+k

2)x2=0.

由实际意义和题设条件知x>0,k>0,

∴x= 20k
1+k2 =

20
1
k +k

≤ 20
2 =10，当且仅当k=1时取等号.

∴炮的最大射程是10千米.
（2） ∵a>0， ∴炮弹可以击中目标等价于存在k>0，

使ka- 1
20 (1+k

2)a2=3.2成立，

即关于k的方程a2k2-20ak+a2+64=0有正根.
由△=(-20a)2-4a2(a2+64)≥0,得a≤6.

此时，k= 20a+ (-20a)2-4a2(a2+64)姨
2a2 >0 （不考虑另

一根）.
∴当a不超过6千米时， 炮弹可以击中目标.
点评： 本题主要考查二次函数的图像与性质以及

求解函数最值问题.试题来源于课本 （选修2-1， 理

科， 湖南教育出版社） 第67页例题1的变形.
由此可知， 我们要重视课本的作用， 在复习时应

注意用好课本， 要知道这样一个事实： 一个考生， 如
果连教材都不能读懂、 理解、 吃透， 却去为应试而投
身题海， 那势必会陷入主次颠倒、 舍本求末的误区.
高考主要考查的是考生对教材的领悟和把握程度以及
考生真正的知识体系和能力结构， 实际上， 不少考生
课内的东西就没有真正的弄明白， 比如， 课本中的各
类习题， 有的当时就不会做， 或讲评后还没有真正消
化， 就是当时会做， 但时间久了， 多半已遗忘， 因
此， 重新梳理课本中的基础知识及各类习题， 就显得
很重要.目前的高三复习， 一般都配有一套复习资料，
很多教师可能就依据这本资料指导考生进行复习的，
无疑这很有必要， 因为这可以起到巩固、 深化课内知
识的作用， 也可扩大考生的视野， 提高解题的能力.
但无论怎样， 同学们首先使用好课本， 才能做到触类
旁通， 举一反三， 课外的东西才更容易掌握， 思维能
力的提高才有所依托， 考出好成绩才有坚实的基础.
因此， 我们应树立课本优先意识， 做到下面三点：

一、 重视课本基础知识的复习
扎实的基础体现在对课本的珍爱， 对概念、 定

义、 定理、 法则、 公式的透彻理解， 对数学语言 （文
字语言、 图形语言、 符号语言） 的准确表达与运用，
对性质和习题的灵活变通上.惟有扎实的基础， 才会有
知识网络的建立和融合， 数学思想方法才会丰富多彩，
种种能力的提高才有可能， 这就要求我们重视知识形
成过程和发展过程的学习， 重视公式的正用、 逆用和
变形应用， 重视定理的推导与应用， 重视定义的理解
和应用， 等等.例如，《考试说明》要求考生会用向量的数
量积推导出两角差的余弦公式， 并能用它们进行简单
的恒等变换， 我们就一定要按要求去做： 这些定理是
从怎么来的？ 它们的变形公式有那些？ 怎么用,等等.比
如， 2010年高考四川卷文理科就有一题是证明两角差
的余弦公式， 2011年高考陕西卷有一道题是叙述余弦
定理并证明余弦定理， 这些问题都是课本内容.

二、 重视课本例题中数学思想方法的挖掘和应用
数学思想方法是数学知识的精髓， 是知识转化为

能力的桥梁， 近年来的高考题， 每年都十分重视数学
思想方法的考查， 而课本例题一般都具有典型性、 示
范性和迁移性， 它们或是渗透了某些数学方法， 或体
现了某些数学思想 （函数与方程的思想， 分类整合的
思想， 数形结合的思想， 转换化归的思想， 特殊与一
般的思想， 有限与无限的思想， 偶然与必然的思想
等）， 或提等供了某些重要结论.我们应充分认识例题
本身所蕴含的教育价值， 掌握其中的通性通法（如，
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