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图５

（ｘ） 的图像无交点，
观察图像易知， ｋ∈
（１－ｅ，１］， 故 ｋｍａｘ＝１．

点评： 本题为
含参函数的零点问
题， 解决这类问题
的常用方法是分离
参数之后转化为等
式两边的函数图像
是否有交点问题 ，
因此准确的作图至
关重要．但考生在用导数法研究函数图像的变化趋势时， 通常
只关注函数的单调性与极值， 而对函数图像是否存在渐近线
意识淡薄， 因而常常造成作图错误．本题中函数 ｇ（ｘ）在 ｘ＝０处
没有定义， 考生通常仅将此点在函数图像上 “挖空”， 表示函
数图像在此处 “中断”， 而不会意识到 ｘ＝０是函数图像的渐近
线．这是缺乏极限意识的表现．因此， 要纠正上述错误， 须树立
极限意识， 即在探明函数单调性之后， 还要对单调区间两端
的 “断点” 处分别求极限， 以了解函数图像的走势与范围，
如此方可给图像以相对准确的定位， 避免作图的随意性．

２． 定义域扩大或缩小引起的错误

例 ４． 设 ｔ＞０， 求点 Ａ（ ｔ
１０ ＋ １０

ｔ ， ｔ
１０ － １０

ｔ ）与点 Ｂ（－１， ０）

之间距离的最小值．

解析： 由点Ａ（ ｔ
１０ ＋ １０ｔ ， ｔ

１０ － １０ｔ ）可知点Ａ的轨迹为 ｘ２－ｙ２＝

４， 如图 ４ 所示， 可知｜ＡＢ｜的最小值为 １．其实这是错误的， 原
因就是忽视了变的量取值范围， 由 ｔ＞０ 知 ｘ≥２， 正确的图像
应该是图 ５的右图， 可知其最小值为 ３．

点评： 定义域是一个变量的最大范围， 如果不注意转化
过程是否是等价的过程， 那么变量的定义域就有可能扩大或
缩小了， 这样， 画出来的图像就会多出一部分或者少了一角，
而根据这样有误差的图像， 做出来的结果是会不准确的， 那
就是白做了这道题， 所以注意转化过程要等价是关键的．不论
是否注意到转化过程要等价， 我们最好能做好一道题， 就再
用另外一种方法验证一下所得到的答案是否准确， 这样才会
有信心地保证做完一题就一定正确．

３． “无中生有” 引起的错误
例 ５． 若圆 （ｘ－ａ）２＋ｙ２＝４ 与抛物线 ｙ２＝６ｘ没有公共点， 求 ａ

的取值范围．
错解： 由于圆的半径为 ２， 当圆与抛物线外切时， ａ＝－２，

于是， ａ＜－２时， 圆与抛物线没有公共点．
当圆与抛物线内切时， 由
（ｘ－ａ）２＋ｙ２＝４，
ｙ２＝６ｘｘ ，

得：

ｘ２－（２ａ－６）ｘ＋ａ２－４＝０… ①

驻＝（２ａ－６）２－４（ａ２－４）＝０， 解得 ａ＝ １３
６ ． 所以 ａ＜－２ 或 ａ≥ １３

６ ．

剖析： 把 ａ＝ １３
６ 代入方程①得 ３ｘ２＋５ｘ＋ ２５１２ ＝０， 此时， 解

为 ｘ＝－ ５
６ 是负根， 显然， 圆与抛物线不能内切． 所以圆内切

于抛物线的情况根
本不存在， 图中圆
内切于抛物线是虚
构的．

因此， 对 ｘ＜０，
可以用图形帮助解
决 （如图 ６）， 而对
ｘ≥０， 则需要用计
算的方法．

当 ｘ≥０ 时， 本
题等价于圆心 （ａ，
０）到抛物线的距离 ｄ的最小值大于 ２， 求 ａ的取值范围．

ｄ２＝（ｘ－ａ）２＋ｙ２＝（ｘ－ａ）２＋６ｘ＝ｘ２－（２ａ－６）ｘ＋ａ２＝［ｘ－（ａ－３）］２＋６ａ－９． 设
ｆ（ｘ）＝［ｘ－（ａ－３）］２＋６ａ－９，（ｘ≥０）．

当 ａ－３＞０， 即 ａ＞３ 时， ｆ（ａ－３）最小， 所以 ｄｍｉｎ＝ ６ａ－９姨 ＞２，

解得 ａ＞ １３
６ ， 考虑到 ａ＞３， 所以 ａ＞３．

当 ａ－３≤０ 即 ａ≤３ 时， ｆ（０）最小， 所以 ｄｍｉｎ＝ａ＞２， 此时为
２＜ａ≤３．

综合以上， 得 ａ＞２．
于是， 圆 （ｘ－ａ）２＋ｙ２＝４ 与抛物线 ｙ２＝６ｘ没有公共点时， ａ

的取值范围为 ａ＜－２或 ａ＞２．
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