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存在性探究题是指在一定的条

件下! 判断某种数学对象是否存在

的问题! 它有结论存在和结论不存

在两种情形
!

解答这类问题! 一般

先假设所探究的对象已知存在! 然

后建立适当的数学模型 "如函数#

方程# 不等式等$! 运用一定的数

学思想方法 "如数形结合# 分类讨

论等$! 通过计算或推理! 如果探

究出与条件相符号的结果! 则说明

假设成立 ! 并由此得出问题的结

论% 否则就不存在
!

一" 存在直线与抛物线只有一

个点

例
"

& 已知点
!

"
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!

"$

$ 在

抛物线
!% &"

'

($) #

'

"' &""') $*$

是

上
!

"

$

$ 求抛物线的对称轴% "

'

$

若
+

点与
!

点关于抛物线的对称

轴! 问是否存在与抛物线只交于一

点
+

的直线' 如果存在! 求符合条

件的直线% 如果不存在说明理由
!

思路点拨#

!

用待定系数法求

抛物线的解析式%

"

根据抛物线的

对称轴公式求对称轴! 或用配方法

求对称轴%

#

由对称轴的性质求出

点
!

关于
$%"

,

-

的轴对称点
+

的

坐标%

$

求点的坐标转化为求过点

+

直线的解析式与抛物线的解析式

组成方程组的解 ! 但别忘了过
+

点平行于
!

轴的那条直线
!

二" 存在直线与直线平行 $或

垂直%

例
'
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'../

上 海

中 考 $ 如

图 ! 已知在

正方形
!+01

中 !

!+%'

!

2

是边

+0

上的任意一点 !

3

是边
+0

延

长 线 上 点 ! 连 结
!24

过 点
2

作

25!!2

! 与
"103

的 平 分 线
05

相交于点
54

连结
!5

! 与边
01

相

交于点
6

! 连 结
264

"

$

$ 求 证 &

!2%52
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#2

#

#6

的半径分

别是
2+

#

61

! 试判断
#2

与
#6

两圆的位置关系 ! 并说明理由 %

"

7

$ 当
+2

取何值时!

26$054

思路点拨 #

!

先证
%!+2&

%2859

再证
%!+2'%285: "

作

辅助线 ! 证
%!2;'%!26:#

由

平行线的性质及等腰直角三角形的

性质 ! 由 "

'

$ 的 数 量 关 系
26%

+2*61

! 建立方程求解
!

三" 存在直线与圆相切

例
7

& "惠州市中考试题$ 已

知 & 如 图 "图 略 $ ! 抛 物 线
!%<
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的图像与
$

轴分别交于
!

#

+

两点! 与
!

轴交

于
0

点 !

#;

经过原点
=

及
!

!

0

! 点
1

是劣弧
=!

上一动点 "

1

点与
!

!

=

不重合$

4

"

$

$ 求
#;

的面积 % "

'

$ 连接
01

交
!=

于

点
5

! 延长
01

至
6

! 使
56#'

! 试

探究当点
1

运动到何处时 ! 直线

6!

与
#;

相切! 并请说明理由
4

思路点拨#

!

求圆的面积关键

是求圆的半径%

"

由直线与圆相切

的知识 ! 猜想点
1

是弧
!=

的中

点! 由点
1

是弧
!=

的中点证明直

线
6!

与
#;

相切
4

四" 存在特殊三角形 $等腰三

角形" 等边三角形" 直角三角形"

等腰直角三角形%

例
>
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重庆市中考$ 已

知& 如图! 在平

面 直 角 坐 标 系

$%!

中 ! 矩 形

=!+0

的 边
=!

在
!

轴的正半轴上!

=0

在
$

轴的

正半轴上!

=!%'

!

=0%7

! 过原点

=

作
"!=0

的平分线交
!+

于点

1

! 连结
10

! 过点
1

作
13)10

!

交
=!

于点
34

"

$

$ 求过点
3

#

1

#

0

的 抛 物 线 的 解 析 式 % "

'

$ 将

"310

绕点
1

按顺时针方向旋转

后! 角的一边与
!

轴的正半轴交于

点
5

! 另一边与线段
=0

交于点
64

如果
15

与 "

$

$ 中的抛物线交于

另一点
;

! 点
;

的横坐标为 ?

,

!

那么
35%'.6

是否成立' 若成立 !

请给予证明% 若不成立! 请说明理

由% "

7

$ 对于 "

'

$ 中的点
6

! 在

位于第一象限内的该抛物线上是否

存在点
@

! 使得直线
6@

与
!+

的

交点
2

与点
0

#

6

构成的
%206

是

等腰三角形' 若存在! 请求出点
@

的坐标% 若不存在! 请说明理由
4

思路点拨#

!

用待定系数法求

抛物线的解析式! 这个解析式在第

"

'

$# "

7

$ 题的计算中要用到%

"

过点
;

作
;8*!+9

根据对应线段

成 比 例 可 以 求
5!

的 长 %

#

将

"310

绕 点
1

旋 转 的 过 程 中 !

%106

与
%135

保持全等 %

$

第

"

7

$ 题反客为主! 分三种情况讨论

%206

为等腰三角形 ! 根据点
2

的位置确定点
@

的位置 ! 再计算

点
@

的坐标
4

五" 存在特殊四边形 $平行四

边形" 矩形" 菱形" 正方形" 梯形%

例
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广东中考 $ 如

图! 抛物线
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与
!

轴 交 于
!

点 ! 过点
!

的直线与抛物线交于

另一点
+

! 过点
+

作
+0*$

轴! 垂

足为 点
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$ 求 直 线

!+

的函数关系式 % "

'

$ 动点
2
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